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Si veda anche il programma dettagliato disponibile alla pagina web del corso.

Formulazione debole di problemi ai limiti per operatori ellittici:
Cap. 9, par. 9.4.1, 9.4.2, 9.4.3.
Svolgere l’esercizio 9.105.

Approfondimenti facoltativi
Problema di Dirichlet con dato al bordo non nullo per l’operatore ellittico

generale. A lezione quest’ultimo argomento (par. 9.4.3) è stato presentato in
modo essenziale. Si consiglia la lettura integrale del par. 9.4.3, in particolare
anche delle ultime pagine 408-413 (anche se non sono in programma).
Problema di Neumann per operatori ellittici generali. Quest’argomento non è

stato trattato per problemi di tempo. Chi è interessato, può leggere il par. 9.4.4.
In particolare, qui compare la condizione di Neumann nella forma della derivata
conormale. Interessante anche osservare come tenere conto di una condizione
di Neumann non nulla sia più semplice che nel caso del problema di Dirichlet,
utilizzando i risultati visti sulla traccia di una funzione H1.
Risultati di regolarità. Uno sviluppo naturale e importante della teoria delle

soluzioni deboli consiste nei risultati di regolarizzazione, che affermano che la
soluzione debole, quando coeffi cienti, termine noto, dati al bordo e dominio
sono suffi cientemente regolari, è essa stessa più regolare rispetto alla sola ap-
partenenza ad H1. Chi è interessato può leggere il par. 9.4.5.

Uno sguardo d’insieme. Chi è interessato ad avere una visione d’insieme
degli argomenti trattati in questo corso anche da un punto di vista storico, può
leggere alcuni paragrafi del saggio di Brezis-Browder che potete scaricare alla
pagina web del corso. Si tratta di un articolo pubblicato nel 1998 da due famosi
esperti di EDP, centrato sulla storia delle EDP nel 20◦ secolo, ma con richiami
significativi anche sulla storia delle EDP a partire dagli studi iniziali a metà del
18◦ secolo e nel 19◦ secolo.
In particolare, i paragrafi che riguardano argomenti toccati in questo corso

(quindi i più comprensibili per voi) sono:
par. 1, 2, 3 (teoria classica), par. 10 (classificazione delle EDP), par. 11, 12,

13, 14 (teoria moderna in spazi di Hilbert).
Naturalmente, anche la lettura di altri paragrafi può essere istruttiva; in

particolare, i par. 4-9 sono un’importante cerniera tra la teoria classica e la
teoria moderna e, pur toccando argomenti di cui non abbiamo parlato nel corso,
dovrebbero risultare comprensibili e interessanti.
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